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1 Notations

Dans la suite, on note :

2

e les propositions ¢, 9, x, 6, ...
e les variables propositionnelles p, q,r, s,t, ...

e les environnements I', ©, %, ...

Modeles de Kripke, définitions

DEFINITION 1
Un modele de Kripke est un triplet M = (Un1,Za1, Raq) ol -

e UUpq est un ensemble dont les éléments sont appelés mondes, mondes
possibles, étapes (de raisonnement) ou des états et sont notés
u7 U7w ;

e T4 une fonction Variables — P(Un,) : intuitivement, Zrq(p) est ’ensemble
des mondes ou la variable p est satisfaite ;

e Ry = (Ri,...,Ry) est un ensemble de relations dites d’accessibilité
sur les mondes.



3 Relations d’accessibilité dans le cas proposi-
tionnel

On se place dans toute la suite dans le cas propositionnel : ’ensemble R ne
contient qu’une relation notée < qui est un ordre (réflexivité, antisymeétrie,
transitivité).

La fonction Z,, est dirigée, c’est a dire que, quelle que soit la variable
propositionnelle p,

si u € Tr(p) et u <paq v, alors v € T (p).

4 Le forcage

DEFINITION 2
On définit sur Upq une relation dite de forgage qui s’écrit M, u IF ¢ et qui est
définie de la fagon suivante :

e si ¢ est une variable, M, u Ik ¢ ssi u € Tp (o) ;

e si ¢ est une conjonction 1 A6, alors M,u Ik ¢ ssi M,u -y et M,ul-8
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e si p est une disjonction, 1V 6§, alors M,u IF ¢ ssi M, u Ik ¥ ou M,u -8
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e si @ est une implication ¢ = 6, alors M, u IF ¢ ssi pour tout v tel que
v >p U, si M,u Ik alors M,ulk 6

e si | est ’absurde, alors M,u ¥ 1.

PROPOSITION 1 (MONOTONICITE DU FORGAGE) < est monotone,
c’est-a-dire : si M,ulk ¢ et u <paq v, alors M, vk ¢.

COROLLAIRE 1 Pour tout o, 'ensemble {u € Up|u I+ ¢} est dirigé.

5 Un théoréme important

DEFINITION 3
e On dit que M modélise ¢ (ou ¢ est valide dans M), et on note M [ ¢
si, pour tout u € M, on a M,ullF .

e On dit que ¢ est valide et on note |= ¢ si , pour tout modele de Kripke
M, on a M IF .

THEOREME 1 (CORRECTION : PROUVABLE IMPLIQUE VALIDE)
si b, alors | .

REMARQUE 1 On prouve ce théoreme dans le cas de la logique intuitionniste
a Paide du lemme suivant : si ' F ¢, alors ' = ¢ montré par induction sur
I’arbre de preuve de I' F ¢, le modele M étant fizé.



