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Exercice 1 (une variante du lemme de Newman)

Soit un ensemble A, un ordre > qui termine sur A et une relation — > sur A

contenue dans >. On dit que — > est W-confluente si pour tout a, b, c € A avec

b <—— a —— c, il existe une preuve dy, ..., d, de b <%> c telle que (Vi) (0 <

R

i <n)= a>d;. Autrement dit la suite dy, ..., d,, satisfait

b= dOa
c=dy,,
d; ~r diy1 ou d; R dit1,

a > d;.

. Montrer que si — > est localement confluente, elle est W-confluente.

Montrer que si — > est W-confluente, alors pour toute preuve P de
b % ¢ qui n’est pas une preuve par réécriture, il existe une preuve P’

de b % c telle que P >~ P'. (On définira > a partir de > comme un
ordre qui termine.).

Rappeler la propriété de Church-Rosser pour —= -

Déduire de la question 2, que si — > est W-confluente, alors elle satisfait

la propriété de Church-Rosser.

Exercice 2 (au dela des ordres polynémiaux)

On veut prouver par des interprétations la terminaison du systéme



O0+x —

Sx)+y — S@+y) R { fact(0) —  5(0)

0xzx — 0 >\ fact(S(x)) ——  S(x)* fact(x)
S(@)xy —— y+(z*y)

Ry

1. Montrer la terminaison de R; par une interprétation polynomiale.

2. On considere pour S, * et fact les interprétations dans N

[S](X) = X+3
I[*]](Xl,XQ) = Xl'XQ
[fact](X) = X*

Donner la valeur de fact(S(z)) et de S(z) * fact(z) pour ces interprétations
sachant que la valeur de x est a.

3. Comparer les deux nombres obtenus a la question précédente.

4. Montrer la terminaison de R; U R, en utilisant des interprétations ou les
exponentiations ont autorisées.

Exercice 3 (complétion)

1. Donner un ordre Ipo tel que s(z + y) >0 s(z) + y.

2. Avecl’ordre Ipo de la premiére question, appliquer la procédure de complétion
a 'ensemble d’identités :

—_
~

s(r+y) = s(z)+y (
s(x+y) = z+3s(y) (2)
(x+y)+z = 2+ (y+2) (3)

On donnera les regles e transformation utilisées et 1’état du systeme a chaque
étape.



